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【摘要】 放宽了复变函数分解定理的条件
,

给出了纯复分析的证法
.

【关键词】 复变函数
,

分解定理
,

半解析函数

[中图分类号 ] 0 17 4
.

5

文献 【l
,

2] 给出了复变函数用半解析函数来表示的分解定理
.

此定理显然 比较基本
.

但是定理条件要求被分解的复变 函数 f (
:

)在所考虑的闭区域上具有一阶偏导数 H 6 ld er 连

续的性质
.

本文放宽这一条件
,

并且放弃文献 【1
,

2] 的三维矢量场的分析方法而采用复 平

面上的直接论证
.

1 分解定理

定理 设 G 为复平面上的有界域
,

复变函数 f (
:

) 。 c (万) n c
’

( G )
,

则在 G 中成立分

解式

f (
z

) = 五 (
z

) + 几 (
z

) ( l )

式中五 (
:

) 和几 (
:

)分别为第一和第二半解析函数
.

在不计一个解析 函数的条件下
,

分解

式唯一
证明 记 G 的边界为 厂

.

在 G 上将 f ( z) 写为
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) = u + i v
(
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为实值函数 ) ( 2 )
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在定理条件下
,

借助格林公式的复数形式
,

容易证明
,
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式中 乙= 古+ 切
.
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( 4) 式右边第一项在 G 中是解析函数
,

此外
,

直接验证或利用文献 【4] 的定理可知
,

( 4 ) 式

右边第二
、

三项分别为第一类半解析 函数和第二类半解析 函数
.

将第一项 与第二项或第

三项合并得第一和第二类半解析函数
,

故得 ( l) 式
.

唯一性质在文献 【2] 中已有证明
.
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